MATEMATIKA 5 - 5.2.2019

(a) Definujte pojem derivace funkce f(x) v bodé xo.
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(b) Je déna funkce f(z)= % + % — 2 4 2. Najdéte bod, ve kterém m4 tec¢na sklon 45°.

Napiste rovnici teény a rovnici normdly ke grafu této funkce v tomto bodé. funkce f(x)
z bodu a se stfedem v bodé xy = 0.

(c) Zduvodnéte existenci absolutnich extrému dané funkce g(x) = +/|z| + = na intervalu
(—2,4). Absolutni extrémy urcete (tj. urcete jejich polohu a hodnotu).

2
(a) Nakreslete kladné orientovanou kiivku K = {[z,y] : (z — 1)* + yz =1,y > 0}.

(b) Déno vektorové pole f = (siny + y + 2z,zcosy + x). Spocitejte kiivkovy integral
J f(z)ds podél kiivky K z bodu a.

(c) Déna funkce g(z) = ﬁ Urcete konstantu ¢ tak, aby obrazec omezeny touto funkef
a osou X na intervalu x € (0, 4+00) mél plochu S = 1/2.

(a) Najdéte obecné Feseni rovnice & — 24 = 4e3t + 4t — 4.

(b) Rozhodnéte a zduvodnéte, zda diferencidlni rovnice druhého fadu s konstantnimi
koeficienty muze mit nasledujici fundamentélni systémy:
a) [et, cos(t)], b) [e,te?], ) [cos(t),tcos(t)], d) [cos(2t), sin(2t)], e) [cos(t), sin(2t)].

. Déana Cauchyho uloha
zy +(2-a)y =2z, y(-1)=0, y(-1)=-2
(a) Zapiste oblast existence a jednoznacnosti dané CU.
(b) Uzitim Collatzovy metody s krokem h = —2 spocitejte y(—3).

y(z+h)—y(z)
h

(c) Ukazte, ze pro y € C? je vyraz ndhradou y(h) duhého Fddu presnosti.



